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Рассмотрим неравенства  𝜔𝜔𝛾
≤ 𝛼 < 𝛽 < 𝜔𝜔𝛾+1

    (1)

  𝜔1 ⋅ 𝑛 ≤ 𝛼 < 𝛽 < 𝜔1 ⋅ (𝑛 + 1)  (2)

Теорема 1. Если 𝐶𝛼 ≅ 𝐶𝛽, то существует ординал 𝛾 ≥ 0, такой что выполнено (1).

Теорема 2. Пусть выполнено (1). Если кардинал |𝛾| не регулярен, или 𝛽 > 𝜔|𝛾|, то     

 𝐶𝛼 ≅ 𝐶𝛽.

Теорема 3. Пусть выполнено (1). Если кардинал |𝛾| – регулярный несчётный, 𝛾 = 𝜔|𝛾|, 

то 𝐶𝛼 ≅ 𝐶𝛽 тогда и только тогда, когда либо

𝜔|𝛾| ⋅ 𝜔𝜎 ≤ 𝛼 < 𝛽 < 𝜔|𝛾| ⋅ 𝜔𝜎+,

либо    

𝜔|𝛾| ⋅ 𝜔|𝛾| ≤ 𝛼 < 𝛽 < 𝜔|𝛾|
𝜔 ,

где 1 ≤ 𝜎 < |𝛾|.
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Классификация банаховых пространств C[1, 𝛼] [2]



X – cчётный компакт  Cp(X) равномерно гомеоморфно Cp[1, ] [7] 

X – недискретное счётное метрическое пространство  Cp(X)  гомеоморфно  l2
f × l2

f ×… [9]

Следствие: Если X = [1, ], то Cp(X) и Cp[1, ] не линейно гомеоморфны.

Cp(ℕ) гомеоморфно Cp(ℕℕ) и Cp[0, 1] гомеоморфно Cp(0, 1). [6]

Следствие: 1. Компактность не сохраняется отношением t-эквивалентности;

                    2. Пространства функций могут быть гомеоморфными, но 

           не равномерно гомеоморфными.
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Пространства функций на счётных метрических пространствах



Преобразования плоскости

(x1, x2) → (x1, (x1, x2))
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(b, -b)
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Сечение графика (x1, x2)

 плоскостью x1 = const > 0



ℕ = ℕ  {} ℕ, где  – точка из нароста ℕ\ℕ. 

Cp(ℕ) линейно гомеоморфно Cp(ℕ)      [8]

Следствие: Существует 2с различных сепарабельных метрических 

                    локально выпуклых пространств!

Cp(ℕ) линейно гомеоморфно X Y    X линейно гомеоморфно Cp(ℕ), 

                                                                  а Y линейно гомеоморфно s = ℝ [8]

Cp(ℕ) обладает наследственным свойством Бэра   есть P-точка [8]

Следствие: в ZFC не доказуемо наследственное свойство Бэра Cp(ℕ) ,

а значит и включение ℚ в Cp(ℕ) как замкнутого подпространства.
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Пространства функций на ультрафильтрах



Классификация Горака – Гулько – Гензе – Хмылёвой пространств Cp[1, ] [7], [22] 

(а) Если  = , или  – сингулярный ординал, или 2    , 

      то Cp[1, ] и Cp[1, ] (равномерно) гомеоморфны;

(б) Если  – несчётный регулярный ординал и       2, 

     то Cp[1, ] и Cp[1, ] (равномерно) гомеоморфны          +, 

     где  <  – начальный ординал.

(|| = || = )
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Классификация Гулько – Гензе – Хмылёвой пространств B1
p[1, ] [17]

Описан класс ординалов  такой, что пространства 

B1
p[1, ] и B1

p[1, ] линейно гомеоморфны    λ     < λ+

Здесь [λ, λ+]   = {λ, λ+}
λ  λ+

Пространства B1
p[1, ] и B1

p[1, ] гомеоморфны  они линейно гомеоморфны

Следствие: Имеем полную топологическую классификацию пространств B1
p[1, ] 
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Классификация Гулько – Гензе – Хмылёвой других объектов [16]

Пусть  = {λ: λ,  – кардиналы, λ регулярен, 1    λ}. 

Эквивалентны следующие условия:

(а) B[1, ] и B[1, ] топологически изоморфны;

(б) Cp([1, ], D) и Cp([1, ], D) линейно гомеоморфны;

(в) Lp([1, ], D) и Lp([1, ], D) линейно гомеоморфны;

(г) (, )   = .

Если E = Cp[1, 1], или E = Cp[1, 1), то Em и En не гомеоморфны при n  m [8]

Следствие: получен пример пространства Cp(X), не гомеоморфного своему квадрату 

  +
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Вокруг -произведений I. 

1. Проблема Корсона: верно ли, что -произведение метризуемых пространств нормально?

С.П. Гулько: ДА [3].

2. Для кардиналов   , λ   определены специальные классы топологических 

пространств: 𝒧λ  𝒨λ

Эти классы весьма широки, в частности, они содержат все пространства веса  , 

замкнуты относительно операции  -произведений при    и обладают многими другими

замечательными свойствами [4].

Если X из класса 𝒧 (из 𝒨) (λ = 1), то l(X)  + ( ), t(X)   ( +), e(X)  .

Если Y метризуемо, а X из 𝒧 (из 𝒨), то пространство Cp(X, Y) паракомпактно 

(коллективно нормально) [4].
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Вокруг -произведений II. 

Компакты Гулько
Компакты Эберлейна

Компакты Корсона

SC

С.П. Гулько [5]

С.П. Гулько, Г.А. Соколов [12]

Г.А. Соколов

О.В. Сипачёва
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u-инвариантность размерности dim

Д.С. Павловский: Если X, Y – полиэдры и Cp(X) линейно гомеоморфно Cp(Y), 

                               то dimX = dimY

В.Г. Пестов: Если X, Y – тихоновские пространства и Cp(X) линейно гомеоморфно Cp(Y), 

                               то dimX = dimY

С.П. Гулько: Если X, Y – тихоновские пространства и Cp(X) равномерно гомеоморфно Cp(Y), 

                               то dimX = dimY  [10]
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