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Когда 𝐶𝑝(𝑋) линделефово для компакта 𝑋?

Theorem 1.1.
Если 𝑋 компакт Корсона, то 𝐶𝑝(𝑋) линделефово.

Theorem 1.2.
Если 𝑋 компакт и 𝑋 ⊂ 𝐶𝑝(𝑌 ), где 𝑌 линделефово 𝑃 , то 𝐶𝑝(𝑋)
линделефово и 𝑋 𝜔-монолитно.

Theorem 1.3 (М.Асанов,1979).

Если 𝐶𝑝(𝑋) линделефово, то 𝑋𝑛 счетной тесноты для всех 𝑛.



Theorem 1.4 (Зенор-Величко,1980).

Если 𝑋 наследственно сепарабельно в конечных степенях, то
𝐶𝑝(𝑋) наследственно линделефово.

Theorem 1.5 (R.Pol.,1977) (Г.Соколов,1993).

Если 𝑋 разреженный компакт с пустой 𝜔1 производной. Тогда
𝐶𝑝(𝑋) линделефово если и только если 𝑋 𝜔-монолитно.

Theorem 1.6 (Р.,1989).

(𝑀𝐴+ ¬𝐶𝐻) Если 𝑋 компакт и 𝐶𝑝(𝑋) линделефово, то 𝑋
𝜔-монолитно.



Когда итерированные 𝐶𝑝,𝑛(𝑋) линделефово для
компакта 𝑋?

Theorem 2.1 (С.Гулько,1978).

Если 𝑋 компакт Эберлейна, то 𝐶𝑝,𝑛(𝑋) линделефово для всех 𝑛.

Theorem 2.2 (С.Гулько,1978).

Если 𝑋 компакт Корсона, то 𝐶𝑝,2𝑛+1(𝑋) линделефово и 𝐶𝑝,2𝑛(𝑋)
нормально для всех 𝑛.

Theorem 2.3 (Г.Соколов.,1985).

Если 𝑋 компакт Корсона, то 𝐶𝑝,𝑛(𝑋) линделефово для всех 𝑛.



Пространства Соколова

Пространство 𝑋 называется пространством Соколова, если для
любой последовательности (𝐹𝑛)𝑛, где 𝐹𝑛 замкнуто в 𝑋𝑛,
существует непрерывное 𝑟 : 𝑋 → 𝑋, так что
(1) 𝑛𝑤(𝑋) ≤ 𝜔;
(2) 𝑟𝑛(𝐹𝑛) ⊂ 𝐹𝑛.

Theorem 3.1 (Г.Соколов.,1985,1993).

Если 𝑋 пространство Соколова, то 𝐶𝑝(𝑋) пространство
Соколова.

Theorem 3.2 (Г.Соколов.,1985,1993).

Если 𝑋 компакт Корсона, то 𝑋 пространство Соколова.



Theorem 3.3 (Г.Соколов.,1985,1993).

Если 𝑋 компакт Соколова, то 𝐶𝑝,𝑛(𝑋) линделефово для всех 𝑛.

Theorem 3.4 (В.Ткачук.,2005).

Если 𝑋 пространство Соколова и конечные степени 𝑋
линделефововы со счетной теснотой, то 𝐶𝑝,𝑛(𝑋) линделефово
для всех 𝑛.



Компакты Поля-Соколова

Пусть 𝑆 ⊂ 𝜔1 предельные ординалы и 𝐼 ⊂ 𝜔1 не предельные
ординалы — 𝜔1 = 𝑆 ∪ 𝐼.
Зафиксируем 𝜉𝛼 = (𝑥𝛼,𝑛)𝑛 ⊂ 𝐼 монотонная последовательность,
сходящаяся к 𝛼 ∈ 𝑆.
Для 𝐴 ⊂ 𝑆, 𝑋𝐴 есть 𝜔1 + 1 с компактной топологией, в которой 𝜉𝛼
сходится к 𝛼 ∈ 𝐴, {𝛼} ∩ 𝜉𝛼 открыто замкнуто, точки из 𝜔1 ∖𝐴
изолированны.

Theorem 4.1 (M.Wage,1976).

𝑋𝑆 не компакт Эберлейна.

Theorem 4.2 (R.Pol,1979).

𝐶𝑝(𝑋𝑆) линделефово.



Theorem 4.3 (Г.Соколов.,1993).

Пусть 𝐴 ⊂ 𝑆.
1 𝐶𝑝(𝑋𝐴) линделефово.
2 𝑋𝐴 компакт Корсона если и только если 𝐴 не стационарно.
3 𝑋𝐴 компакт Соколова если и только если 𝜔1 ∖𝐴

стационарно.
4 𝑋𝐴 компакт Соколова не Корсона если и только если 𝐴 и

𝜔1 ∖𝐴 стационарны.

Problem 4.4 (Г.Соколов.,1993).

Пусть 𝑋 компакт и 𝐶𝑝(𝑋) линделефово. Верно ли, что
𝐶𝑝,2(𝑋) = 𝐶𝑝(𝐶𝑝(𝑋)) (𝐶𝑝,𝑛(𝑋)) линделефово?

1 Если дополнительно 𝑋 разреженный 𝜔-монолитный
компакт?

2 Компакт вида 𝑋𝐴 (𝐴 стационарны и 𝜔1 ∖𝐴 не стационарно,
например 𝐴 = 𝑆)?



Компакты 𝑋, для которых 𝐶𝑝,2(𝑋) линделефово

Problem 5.1А.Архангельский,1990.

Пусть 𝑋 компакт и 𝐶𝑝,2(𝑋) линделефово. Верно ли, что 𝐶𝑝(𝑋)
линделефово?

(*) Любое счетное дискретное замкнутое подмножество 𝐶𝑝(𝑋)
𝐶-вложено в 𝐶𝑝(𝑋).

Theorem 5.2.
Пусть 𝑋 компакт и 𝐶𝑝,2(𝑋) линделефово. Если выполняется (*),
то 𝐶𝑝(𝑋) линделефово.



Компакт 𝑋 𝜋-монолитен, то если для любой последовательности
(𝑈𝑛)𝑛 непустых открытых множеств существует метризуемый
компакт 𝐾 ⊂ 𝑋, для которого 𝑈𝑛 ∩𝐾 ̸= ∅ для всех 𝑛.

1 𝜔-монолитные компакты 𝜋-монолитны.
2 Произведение 𝜋-монолитных компактов 𝜋-монолитно.
3 Непрерывный образ 𝜋-монолитного компакта 𝜋-монолитен.
4 Диадические компакты 𝜋-монолитны.

Theorem 5.3.
Для 𝜋-монолитных компактов выполняется (*).



Theorem 5.4.
Пусть 𝑋 𝜋-монолитный компакт и 𝐶𝑝,2(𝑋) линделефово. Тогда
𝐶𝑝(𝑋) линделефово.

Предложение 1.

Пусть 𝑋 компакт и 𝐶𝑝,2(𝑋) линделефово. Если 𝑌 замкнуто в 𝑋,
то 𝐶𝑝,2(𝑌 ) линделефово.

Предложение 2.

Пусть 𝑋 компакт и 𝐶𝑝,2(𝑋) линделефово. Следующие условия
эквивалентны.

1 𝐶𝑝(𝑋) линделефово;
2 𝐶𝑝(𝑌 ) линделефово для любого сепарабельного компакта

𝑌 ⊂ 𝑋.



Problem 5.5.
Пусть 𝑋 сепарабельный компакт и 𝐶𝑝,2(𝑋) линделефово. Верно
ли, что 𝐶𝑝(𝑋) линделефово?

Этот вопрос эквивалентен проблеме Архангельского.

Предложение 3.

Если 𝑋 компакт Мрувки-Избела, то для 𝑋 не выполняется (*).
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